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 ΣΟΠΙΚΟ΢ ΓΙΑΓΩΝΙ΢ΜΟ΢ ΓΙΑ ΜΑΘΗΣΔ΢ Α΄ ΓΤΜΝΑ΢ΙΟΤ ΢ΣΑ ΜΑΘΗΜΑΣΙΚΑ 

«Ο ΘΑΛΗ΢ ΓΙΑ ΣΗΝ Α΄»  ΠΑΡΑ΢ΚΔΤΗ 11 ΝΟΔΜΒΡΙΟΤ 2022 

ΔΝΓΔΙΚΣΙΚΔ΢ ΛΤ΢ΔΙ΢ 

1ο ΘΔΜΑ :  

Ο Γηάλλεο θαη ε Μαξία ζθέθηνληαη από έλαλ αξηζκό. 

Ο αξηζκόο ηνπ Γηάλλε είλαη ην πειίθν ηεο δηαίξεζεο ηνπ 146 δηα 3 ελώ ν αξηζκόο ηεο Μαξίαο είλαη 

ην πειίθν ηεο δηαίξεζεο ηνπ 𝟏𝟓𝟐  δηα 8.  

Α) Υπνινγίζηε ην Διάρηζην Κνηλό Πνιιαπιάζην θαη ηνλ Μέγηζην Κνηλό Γηαηξέηε ηνπ αξηζκνύ ηεο 

Μαξίαο  θαη ηνπ αξηζκνύ ηνπ Γηάλλε. 

Β) Πνηνί είλαη νη δηαηξέηεο ηνπ αξηζκνύ ηνπ Γηάλλε; 

Γ) Έλαο αξηζκόο νλνκάδεηαη ηέλειος αλ ην άζξνηζκα ηωλ δηαηξεηώλ ηνπ, εθηόο ηνπ αξηζκνύ,  βγάδεη 

απνηέιεζκα ηνλ αξηζκό. 

(Για παράδειγμα ο αριθμός 6 είναι ηέλειος. Οι διαιρέηες ηοσ είναι: 1, 2,3 ,6 και ιζτύει 1+2+3=6) 

Βξείηε ηνπο δηαηξέηεο ηνπ αξηζκνύ ηεο Μαξίαο θαη δείμηε όηη ν αξηζκόο ηεο είλαη ηέιεηνο. 

 

2ο ΘΔΜΑ :  

Τξεηο θίινη, ν Α. , ν Β.  θαη ν Γ. ζύζηεζαλ (δεκηνύξγεζαλ) κηα Δηαηξεία κε Αξρηθό Κεθάιαην 

800.000 € . 

Ο Α. θαη ν Β. έβαιαλ καδί 480.000 €,  ν Β. θαη ν Γ. έβαιαλ καδί 600.000 € . 

Να βξείηε: α) Πόζα ρξήκαηα έβαιε ν θαζέλαο από ηνπο ηξεηο θίινπο γηα λα δεκηνπξγεζεί ην Αξρηθό 

Κεθάιαην ηεο Δηαηξείαο;  

β) Αλ κεηά από έλα ρξόλν αύμεζαλ ην Κεθάιαην ηεο Δηαηξείαο, έηζη ώζηε λα έρνπλ θαη νη ηξεηο ίζα 

κεξίδηα ζηελ Δηαηξεία, πόζα ηνπιάρηζηνλ ρξήκαηα πξέπεη λα βάιιεη επηπιένλ ν θαζέλαο γηα λα 

έρνπλ ίζα κεξίδηα;   

 

3ν ΘΔΜΑ: 

 Πάλω ζε κηα επζεία ρ΄ρ πάξηε ηα ζεκεία Α, Β, Γ, ώζηε ην ζεκείν Β λα είλαη ην κέζνλ ηνπ 

επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο ΑΓ. Πάξηε επίζεο ηα ζεκεία Κ θαη Λ πνπ λα κελ βξίζθνληαη ζηελ επζεία 

ρ΄ρ. Δλώζηε ηα ζεκεία Κ θαη Λ κε ηα ζεκεία Α, Β. Γ. 

1) Να ζρεδηαζηνύλ όιεο νη πεξηπηώζεηο ηεο ζέζεο ηωλ ζεκείωλ Κ  θαη Λ ωο πξνο ηελ επζεία ρ΄ρ 

2) Να ζεκεηώζεηε όια ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ζε θάζε πεξίπηωζε. 

3) Σε πνηα πεξίπηωζε ε επζεία ΚΛ ζα ηέκλεη οπωζδήποηε ηελ επζεία ρ΄ρ; 

4) Πόζεο θαη πνηεο αληηθείκελεο εκηεπζείεο ππάξρνπλ ζηελ επζεία ρ΄ρ; 
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ΔΝΓΔΙΚΣΙΚΔ΢ ΛΤ΢ΔΙ΢ ΘΔΜΑΣΩΝ 

1
ν
 ΘΔΜΑ : Λύζε 

Α) Έρνπκε 146 =  3 ⋅  48 +  2 άξα ν αξηζκόο ηνπ Γηάλλε είλαη ν 48. 

Δπίζεο 15 2 = 225,  νπόηε 225 =  8 ⋅  28 +  1 άξα ν αξηζκόο ηεο Μαξίαο είλαη ην 28. 

Η αλάιπζε ζε πξώηνπο παξάγνληεο είλαη 48 =  24  ⋅  3 θαη 28 =  2 2 ⋅  7 

Άξα 𝛦.𝛫. 𝛱. (48,28)  =  24  ⋅  3 ⋅  7 =  𝟑𝟑𝟔 𝜅𝛼𝜄 𝛭. 𝛫. 𝛥. (48,28)  =  2 2  =  𝟒 

Β) Οη δηαηξέηεο ηνπ 48 είλαη νη :𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟔, 𝟖, 𝟏𝟐, 𝟏𝟔, 𝟐𝟒, 𝟒𝟖 

Γ) Οη δηαηξέηεο ηνπ 28 είλαη νη: 𝟏, 𝟐, 𝟒, 𝟕, 𝟏𝟒, 𝟐𝟖 θαη ην άζξνηζκά ηνπο (παξαιείπνπκε ην 28) 

είλαη ίζν κε : 

1 +  2 +  4 +  7 +  14 =  28,  άξα ν αξηζκόο ηεο Μαξίαο είλαη ηέιεηνο. 
 

2
ν
 ΘΔΜΑ : Λύζε 

α) Αθνύ ην Αξρηθό Κεθάιαην (Α. Κ.) είλαη 800.000 €  θαη ν Α. κε ηνλ Β. έβαιαλ καδί 

480.000 €, ν Γ. έβαιε: 800.000 − 480.000 = 𝟑𝟐𝟎. 𝟎𝟎𝟎 €.  

Οκνίωο, αθνύ ν Β. κε ηνλ Γ. έβαιαλ καδί 600.000 €, ν Α. έβαιε: 800.000 − 600.000 =

𝟐𝟎𝟎. 𝟎𝟎𝟎 €. Καη ν Α. κε ηνλ Β. έβαιαλ καδί 480.000 €, ν Β. έβαιε: 480.000 − 200.000 =

𝟐𝟖𝟎. 𝟎𝟎𝟎 €.  

Γειαδή ν Α, έβαιε 𝟐𝟎𝟎. 𝟎𝟎𝟎 €, ν Β, έβαιε 𝟐𝟖𝟎. 𝟎𝟎𝟎 €, ν Γ, έβαιε 𝟑𝟐𝟎. 𝟎𝟎𝟎 €., 

β) Γηα λα έρνπλ ίζα κεξίδηα ζηελ Δηαηξεία πξέπεη λα βάινπλ ν Α. θαη ν Β. ηνπιάρηζηνλ όζα 

έρεη βάιεη ν Γ.  

Άξα ν Α, πξέπεη λα βάιεη επηπιένλ 320. 000 − 200.000 =  120.000€ 

Καη ν Β, πξέπεη λα βάιεη επηπιένλ 320. 000 − 280.000 =  40.000€ 
 

3
ν
 ΘΔΜΑ : Λύζε 

1)  Υπάξρνπλ ηξεηο δπλαηέο πεξηπηώζεηο: 

Πεξίπηωζε Ι. Τα ζεκεία Κ θαη Λ λα βξίζθνληαη πάλω από ηελ επζεία ρ΄ρ 

Πεξίπηωζε ΙΙ. Τα ζεκεία Κ θαη Λ λα βξίζθνληαη θάηω από ηελ επζεία ρ΄ρ 

Πεξίπηωζε ΙΙΙ.  Τα ζεκεία Κ θαη Λ λα βξίζθνληαη εθαηέξωζελ ηεο επζείαο ρ΄ρ 

Όπωο θαίλνληαη ζηα ζρήκαηα παξαθάηω. 

Πεξίπηωζε Ι. 
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Πεξίπηωζε ΙΙ. 

 
 

Πεξίπηωζε ΙΙΙ 

 
 

2) Τα επζ. ηκ. είλαη : ΚΑ, ΚΒ, ΚΓ, ΛΑ, ΛΒ, ΛΓ. 

 

3) Η ΚΛ ηέκλεη οπωζδήποηε ηελ επζεία ρ΄ρ ζηελ πεξίπηωζε ΙΙΙ, όπωο θαίλεηαη ζην ζρήκα 

παξαθάηω. 
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Σηηο άιιεο δύν πεξηπηώζεηο κπνξεί νη επζείεο ρ΄ρ θαη ΚΛ λα κελ ηέκλνληαη, αλ ηα ζεκεία Κ θαη Λ 

είλαη όπωο ζην ζρήκα παξαθάηω: 

 
4) Υπάξρνπλ ηξία δεπγάξηα αληηθείκελεο εκηεπζείεο:  

4α)   Αρ΄ θαη Αρ,   4β)   Βρ΄ θαη Βρ ,  4γ)  Γρ  ́θαη Γρ. 

 

 

 


