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ΔΝΓΔΙΚΣΙΚΔ ΛΤΔΙ 
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Α)Να ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ησλ παξαζηάζεσλ Α, Β, Γ. 

Β) Να ππνινγίζεηε ηηο ηηκέο ησλ παξαζηάζεσλ 𝛥 = 𝛢 ∙ 𝛣 ∙ 𝛤     𝜅𝛼𝜄 𝛦 = 𝛢 + 𝛣 + 𝛤. 

Γ) Να ζπγθξίλεηε ηηο ηηκέο Γ θαη Δ, 

Λύζε 
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Β) Με βάζε ηα παξαπάλσ έρνπκε: 𝛥 = 𝛢 ∙ 𝛣 ∙ 𝛤 =
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Γ)  Δίλαη: 𝛥 =
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   θαη 𝛦 =
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48
.  Άξα 𝛥 > 𝛦. 
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 ΘΔΜΑ:  

Γίλνληαη νη θπζηθνί αξηζκνί: 𝛼 = 23 ∙ 3    𝜅𝛼𝜄  𝛽 = 22 ∙ 32. 

1) Να ππνινγίζεηε ηηο παξαζηάζεηο: i)  𝛼 + 𝛽   ,    𝑖𝑖) 𝛽 − 𝛼 . Τα απνηειέζκαηα λα γξαθνύλ ζε κνξθή 

γηλνκέλνπ πξώησλ παξαγόλησλ. 

2) Να ππνινγηζηνύλ:  𝜊 𝛭. 𝛫. 𝛥. (𝛼, 𝛽)   𝜅𝛼𝜄 𝜏𝜊 𝛦. 𝛫. 𝛱. (𝛼, 𝛽). 

3) Να γίλεη ε Δπθιείδεηα Γηαίξεζε ηνπ αξηζκνύ (3𝛽 − 2𝛼) κε ηνλ κηθξόηεξν πξώην δηςήθην θπζηθό αξηζκό. 

Λύζε 

Έρνπκε: 𝛼 = 23 ∙ 3 = 8 ∙ 3 = 24    𝜅𝛼𝜄  𝛽 = 22 ∙ 32 = 4 ∙ 9 = 36. 

1) i)  𝛼 + 𝛽 =  24 + 36 = 60 = 2 ∙ 2 ∙ 3 ∙ 5 = 22 ∙ 3 ∙ 5 

𝑖𝑖) 𝛽 − 𝛼 = 36 − 24 = 12 = 2 ∙ 2 ∙ 3 = 22 ∙ 3. 

2) 𝛭. 𝛫. 𝛥.  𝛼, 𝛽 = 𝛭. 𝛫. 𝛥.  24,36 = 2 ∙ 2 ∙ 3 = 12   𝜅𝛼𝜄  

𝛦. 𝛫. 𝛱.  24,36 = ⋯ = 23 ∙ 32 = 8 ∙ 9 = 72. 

3) Γηαηξεηένο=  3𝛽 − 2𝛼 = 3 ∙ 36 − 2 ∙ 24 = 108 − 48 = 60.  

Γηαηξέηεο ην 11. Άξα ε Γηαίξεζε πνπ καο δεηάεη είλαη  60:11. 

Δπθιείδεηα Γηαίξεζε: 𝛥 = 𝛿 ∙ 𝜋 + 𝜐,    Οπόηε:    60 = 11 ∙ 5 + 5. 
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 ΘΔΜΑ: 

Η Διιεληθή ζεκαία, όπσο θαίλεηαη ζηελ εηθόλα, έρεη ζρήκα νξζνγσλίνπ 

παξαιιεινγξάκκνπ. Δλλέα ηαηλίεο-ισξίδεο ίζνπ πιάηνπο, ελαιιάμ 

γαιάδηεο  θαη ιεπθέο θαιύπηνπλ ην νξζνγώλην. (Η πξώηε θαη ε ηειεπηαία 

είλαη γαιάδηεο). Πάλσ αξηζηεξά έρεη έλα ηεηξάγσλν κε γαιάδην πιαίζην 

θαη κε έλα ιεπθό ζηαπξό ζηε κέζε, πνπ έρεη πιάηνο ίζν κε ηηο ισξίδεο. Τν 

ηεηξάγσλν θαηαιακβάλεη κέξνο από ηηο πέληε πξώηεο ισξίδεο, κεηώλνληαο 

ην κήθνο ηνπο (νη 5 πξώηεο ισξίδεο έρνπλ κηθξόηεξν κήθνο από ηηο 

ππόινηπεο 4) Τν πιάηνο ηεο ζεκαίαο είλαη ηα 
2

3
ηνπ κήθνπο ηεο.  
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Αλ ζηε Σεκαία ελόο ζρνιείνπ θάζε ισξίδα έρεη πιάηνο 10 εθ.  

Α) Να βξείηε:  

Α1) Τν πιάηνο θαη ην κήθνο ηεο ζεκαίαο.  

Α2) Τν εκβαδόλ ηεο Σεκαίαο.   

Α3) Τν εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ πνπ πεξηέρεη ην ζηαπξό. 

Α4) Τν εκβαδόλ όισλ ησλ γαιάδησλ ηκεκάησλ ηεο ζεκαίαο. 

Β) Τη ζπκβνιίδνπλ ην ιεπθό θαη ην γαιάδην ζηε ζεκαία καο, ν ζηαπξόο  θαη νη ελλέα ισξίδεο;. 

Λύζε 

Α1)  Πιάηνο ζεκαίαο=9 ∙ 10 = 90 휀𝜅. 

Δπεηδή ην πιάηνο είλαη ηα 2/3 ηνπ κήθνπο, ην κήθνο είλαη ην3/2 ηνπ πιάηνπο ,  

άξα κήθνο ζεκαίαο=
3

2
∙ 90 =

270

2
= 135 휀𝜅.  

Α2) Τν εκβαδόλ ηεο ζεκαίαο είλαη: 𝛦𝜇𝛽. = 90 ∙ 135 = 12.150 𝜏휀𝜏. 휀𝜅.  

Α3) Τν ηεηξάγσλν πνπ πεξηέρεη ηνλ ζηαπξό έρεη πιεπξά όζν ην πιάηνο 5 ισξίδσλ, δειαδή 50 εθ. 

Άξα εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ, άλσ αξηζηεξά είλαη: 𝛦𝜇𝛽. 𝛵휀𝜏𝜌𝛼𝛾 = 50 ∙ 50 = 2.500 𝜏휀𝜏. 휀𝜅. 

Α4) Τα γαιάδηα ηκήκαηα ηεο ζεκαίαο είλαη: Τξεηο ισξίδεο κηθξόηεξεο, δύν ισξίδεο κεγαιύηεξεο θαη 

ηέζζεξα ηεηξάγσλα, κέζα ζην ηεηξάγσλν ηνπ ζηαπξνύ. 

Οη ηξείο κηθξόηεξεο ισξίδεο έρνπλ πιάηνο 10 εθ. θαη κήθνο 135 − 50 = 85 휀𝜅. .  

Άξα έρνπλ εκβαδόλ: 3 ∙ 10 ∙ 85 = 2.550 𝜏. 휀𝜅. 

Οη δύν κεγαιύηεξεο ισξίδεο έρνπλ πιάηνο 10 εθ. θαη κήθνο 135 휀𝜅.  

Άξα έρνπλ εκβαδόλ: 2 ∙ 10 ∙ 135 = 2.700 𝜏. 휀𝜅. 

Τα ηέζζεξα κηθξά ηεηξάγσλα έρνπλ ην θαζέλα πιεπξά όζν ην πιάηνο δύν ισξίδσλ, δειαδή 20 εθ. 

Άξα έρνπλ εκβαδόλ: 4 ∙ 20 ∙ 20 = 1.600 𝜏. 휀𝜅. 

Δπνκέλσο ην εκβαδόλ όισλ ησλ γαιάδησλ ηκεκάησλ είλαη: 2.550 + 2.700 + 1.600 = 6.850 𝜏. 휀𝜅. 

Β) ….. 
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 ΘΔΜΑ: 

Ο Κέληαπξνο Φείξσλαο δίλεη ζηνλ Ιάζσλα ηνλ εμήο γξίθν: 

Σνπ δίλσ ηέζζεξεηο θπζηθνύο αξηζκνύο α, β, γ, δ, δηαθνξεηηθνύο κεηαμύ ησλ. 

Οη αξηζκνί είλαη ζε αύμνπζα ζεηξά. Όινη νη αξηζκνί είλαη άξηηνη θαη κηθξόηεξνη ηνπ 18. 

Οη αξηζκνί α θαη γ είλαη πνιιαπιάζηα ηνπ 3. Ο δ είλαη δηπιάζηνο ηνπ β. 

Υπνινγίζηε ηνπο αξηζκνύο α, β, γ, δ θαη βνεζείζηε ηνλ Ιάζσλα λα ιύζεη ηνλ γξίθν. 

Λύζε 

Οη αξηζκνί α  θαη γ είλαη πνιιαπιάζηα ηνπ 2 θαη ηνπ 3, δειαδή ηνπ 6 θαη είλαη α<γ. 

Άξα αλ ν α είλαη 6, ν γ ζα είλαη 12 Αλ ν α είλαη 12 ν γ ζα είλαη 18, άηνπν. 

Άξα α=6  θαη γ=12. 

Δπεηδή πξέπεη 𝛼 < 𝛽 < 𝛾 < 𝛿   ή  6 < 𝛽 < 12 < 𝛿    θαη ν δ είλαη δηπιάζηνο ηνπ β, αλ ν β είλαη 8 ην δ ζα 

είλαη 16, δεθηό,  Αλ ν β είλαη 10 ν β ζα είλαη 20 αδύλαην. 

Άξα ηειηθά νη αξηζκνί πνπ δεηάεη ν Κέληαπξνο Φείξσλαο από ηνλ Ιάζσλα είλαη  νη:  

𝛼 = 6, 𝛽 = 8, 𝛾 = 12, 𝛿 = 16 . 

 

Σεκείσζε: Οη ιύζεηο είλαη ελδεηθηηθέο. 

 

 

 

 


